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TG 51 * Se considers triunghiul ABC in care b* + ¢ = 2a° si fm(;l\) = §0°
Sa se calculeze cos 2B + cos 2C.

a b C

— = =— cos2f+cos2y =1-2sin” B+1—-2sin” y =
sina@ sinf siny |

a’ b? C =2—2(sin2,b’+sin27/):2—2-5:1

sina  sin® B sin’y

a®  b+c’ ‘
sina  sin® f+sin’ y

a’ 2a’
sin>a sin® B+sin’y
1 2
I_ sin® B +sin’ y
4
4o 2

sin” B +sin” y
) ) 2 1
sin” f+sin” y =—=—
g 4 4 2
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TG 52 * Perimetrul triunghiului ABC este 12, iar unghiurile sale sunt re-
spectiv 30°,30°,120°. Sa se afle aria triunghiului.

a b c a+b+c
sina_sinﬂ_siny_sina+sin,8+sin7/
a b ¢ 12
sin30°  sin30°  sin120 _1+1 V3
2 2 2
2 24 12 1243 1
2a=2b= = . -
V32443 S_bc-sina_2+ﬁ 2443 2
12 9) 9)
a=b=
2443 363 363 36W3(7-43)
oo 1243 4+43+3 7+43  49-48
243 =36(743 - 12)
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TG 53 * Se consideri triunghiul dreptunghic ABC' in care lungimile laturilor
(AB), (BC), (CA) sunt in progresie aritmetica. Daca M este mijlocul lui
(BC), iar G este centrul de greutate al triunghiului, sa se calculeze aria tri-
unghinlui BM G stiind cA perimetrul triunghiului ABC este 18,

X—T+X+X+r=18 (6+r)>=6>+(6-r)’

3x=18 36 +12r+r*=36+36-12r+r?
X=06 24r =36
3
K+ : rzz
AABM ~ AGDM :
Sgom :ﬂ:2,25:2 ‘
AB AM 3 2 4
GD GM 1
4,5:3
GD

GD =15
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TG 54 * Se da triunghiul ABC cu AB = v3+1,B = 1 A = ; G4 se
calculeze lungimea bisectoarel (AD), D € (BC'), a unghiului BAC.
V2
B+l AD B+l AD S (3D
= = = = AD = =
sinf[r—(—+—)] sin— sin(—+—) Y% SIn — COS— + COS—SIn —
6 4 4 6 4 2 4 6 4

V2 V2
, (R , 5D e o

2 2B 21 B B
A » Gy
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TG 55 Fie ABCD un paralelogram. Care din urmatoarele afirmatii nu este
corecta?

CD-CB =DB
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TG 56 * Se considera un patrulater convex ABCD si punctele M, N astfel
ca 2AM = MC s 2BN =N D. Si se afle valoarea parametrului real m pentru
care AM + BN = m(AD + B(C).

AM + BN = m(AD+ BC)
%AC+ ; BD = m(AD+ BC)

_)

%(A_)O+ OC + BO+0D) = m(AD+ BC)

%(A_)D+ BC) = m(AD+ BC)

1
m=—
3
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TG 57 * In triunghiul echilateral AB( ’i (J rﬁqtf C‘E‘I]TI’III rrer{ lul circumseris.,
Sé se caleuleze OB +OC In functiede b = AC 51 ¢ = AB.
A MA = MB— ¢ OB = OA+ ¢
MA=MC-b OC = OA+b
) 2MA=—b-¢
¢ B - - - - - o> o
0 I\/TA:—b;C OB+0OC =20A+b+c
- - 2 = - - -
. 0Ll OB+0OC =—-—(b+c)+(b+c0)
3MO=-—21° 3
B M c R ¥
N _b’+g OB+0C =——
MO=—-——
6
oMo =-2*¢
3
OA=_P+C
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TG 58 * Fie & centrul de greutate al triunghiului ABC si D simetricul lui
A fatd de G. Si se determine parametrul real a astfel ca

DA+ DB + DC = aDC.

AB = AM + MB DA+ DB+ DC = DA+ (DA+ ATB) + (DA+ AC) =

AC = AM+ MC —3.DA+ AB+ AC =3-DA+2-AM =3.2.DG—=2-3-MG =

6-DG ~3-DG =3DG

B

QD

AB+ AC =2 AM




T T T— {

TG 59 * Pe laturile (BC),(CA), (AB) ale triunghiului ABC se considera
respectiv punctele M, N, P astfel ca BM b CN c AP A

MC ¢ NA a PB b
a, b, ¢ fiind strict pozitive. Sa se determine tripletele de numere reale (m,n, p)

pentru care este adevirata egalitatea

(b+ r.‘}.ﬁlﬂ + (c+a)BN + (a+ E,I}C“_Iz — mAB +nBC + pCA.

AM = AB+ BM

- b -
L. BM =——BC
AM = AC+CM b+c
- C -
CM =————BC
- - - - - b_|_C
2-AM = AB+ AC+ BM +CM
2.AM = AB+AC+( ° \BC
b+c b+c
=LA Lace L b=Cpr BN=_taBileest. 2 Cac cp-_lac_lpesl 2D
b+c 2 2 2 a+c 2 2 2 a+b

(b+¢)CP+(c+a)BN +(a+b)CP = 0



T T T— {

TG 60 * Fie ABC un triunghi oarecaresi M € (AB), N € (AC) cu MN|BC'.
s | == . L ) Ry AP -
Daca AM = Elﬁ s se exprime vectorul BN in functie de vectorii AB gi BC.

- 2 -

A BN BC+ CN BC-—-AC

/\ 3
M N BN = BA+ AN = BA—%AC

- 1 ~

B c 2BN BC AB—EAC

2BN = BC— KB-%(A§+ BC)

) BT\I _ 3BC-3 AZ— AB-BC

BN — ZBC—64AB

BN = LBC_ 2 AB ‘
37 3

=1
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se considerd punctele

TG 61 * Pelaturile (AB) si (AC) ale triunghiului ABC
BC s A"LF ﬁ.ﬁ Sa se determine valoarea

i+ AN = f? G fiind centrul de greutate

M si N astfel incat MN
parametrului real £ pentru care Al
al triunghiului" ABC.

AMGN este un paralelogram

AM AP

A
M /NN
g - 1 =
AM =—-MB
G 2
k=L
2
A
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TG 62 * Fie ABC' D un paralelogram in care # f -r'-ﬁfff = ﬂ sl f?” == }ﬁ
Sé se afle valoarea parametrului real k pentru care AF + k —H, = t]

AE:AB+6E=AB+§6% 0 c
- 1 >

AE AB+BE AB—gDB

2AE=AB+&%%6E A 8
- - - 3 - -
2 AE = AD+ AB+—(DA+ AB > » BN > BN 5
" +5( +AB) 0= kAE AB+1AD+kAD ﬂAB
- - - 3 = 3 - 4 5 5
2 AE = AD+ AB—-—AD+— - > >
+ 5 +5AB 0:5+4k By 5+4kAD
- 2 - 8 ~ 5
2AE=§AD+§AB 5+4k =0
- - - _ 5
AE =L AD+ 2 B k==
5 5
- | B - 1

AF AB+ BF AB+— 2 BC = AB+— 2 AD
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AP
TG 63 * Fie punctele coliniare A, P,B cu P € (AB) si — = k. Si se

i 55

descompuna vectorul de pozitie al punctului P dupi vectorii de pozitie ai

punctelor A si B.

OP — OA+ AP = OA+ —X_ AB
k +1
OP =OB+BP =OB— - AB
k +1
ZOP-Q+F-P&:1AE
kK +1
26P=§+§+—1k-§+§)
k +1

20P = (1- X+ (14,
k + k +1
0P =_2 a+1” r
k +1 k+1
dE:r—l—;iF K a

k+1 * k+1

AP

PB

AP K

AB k+1

APz—JL—AB
k+1

AP

o=

AB  k+1

PB 1

PB- 1 AB
K+1
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TG 64 * Fie & centrul de greutate al triunghiului ABC. Sa se determine
. - a C— —_ E e
valoarea parametrului real m astfel incat ri + 75 + &+ m :T =4,

AG _, k=1 k=2
GA,
- | | g - 1= 2 -
OA =—rg+—r, OG=-r,+-0
BAI: 23 2C 3A 3 A1
A1C - 1~ - 1~
O :grA (=15 rc)
LA - - - -
OG:1Q+ @+§Q

- e 2
30G =r,+r5+1r;
e

r+rg+r.-30G =0
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TG 65 * Sa se determine vectorul de pozitie al punctului A stiind ca OA = 2
si unghiul dintre (Ox gi (OA este de 30°.

Y sin 30° :ﬂ cos30° =O—M
2
1_AM V3 OM
. 2 2 2 2
1 AM =1 _
30° AM _‘/g
0 A M X
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5l o ] &k O 4 - 4§ ] _':* __'} _':' _‘} & _:F i _.:h
TG 66 * Seconsideravectorii f = i +27, v =—-21i+ 7 si =41 +3 7 .

SA se determine valorile parametrilor reali a i b dacd @’ = a i + b,

Jz_i)+2_j) \7v=aa+b\_/)
V=-21+ ] 4i+3j=ai+2aj-2bi+bj
W=41i+3] 4i+3j=(@-2b)i+(2a+hb)j
a-2b=4 a-2b=4 2-2b=4
= =5 =10=a=2
2a+b=3 4a+2b=6 1-b=2
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i 3 i . 1 T gr s -3
67 54 se determine numadrul pozitiv a stiind cd vectorii ¥ =ai 43 j

G
: i e ey
si T =214 (@—1) j sunt coliniari.

u=ai+3]j

v=2i+(a-1)]

a_ 3

2 a-1

a’-a-6=0
1£5

a, =
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TG 68 * Se considera punctul M(—1,2) si vectorul MN = — i +3 7. Sa

se determine coordonatele punctului N.

M (=1;2)

MN(=1:3) = MN (X +1; y — 2)

N(x;y)
X+1=-1 X=-2
{ :>{ = N(-2;5) ’
y—-2=3 y=>5
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TG 69 * Fie punctele A(3,1) si B(1,2). Si se determine coordonatele punc-
W - PP (RTT .
tului C' pentru care rj+ 2rg = re.

AOD

B(1,2) - - - - - -

C(X;y) 3i4+ j+21+4)j=xi+Yy]
51+5)=x1+Y ]

X=35
{ = C(5;5)
y=>5
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TG T0 * Fie vectorii AB si AC cu AB l= ] F |= 5, iar m(BAC) = 120",
Sa se calculeze lungimea vectorului AB + AC,

N C a D
AB| = 4
5 5
AC| =5
1208 60°
BAC =120° A 4 8

AD? =4% +5%-2.4-5.¢cos60°
AD? =16+25-20
AD? =21

AD =421 ‘I’
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TG 71  Se considerd punctele A(2,4), B(1,-1), C'(4,1). Sa se determine
ecuatia dreptei d pentru care relatia MB? + MC? = 2M A? este adevirati

oricare ar fi punctul M de pe dreapta.

A(2;4)
B(L,-1)
C(41)
M(X;y)

MB? + MC? = 2MA’

WD+ (Y =1D*) + (X =4 +(y—1)*)? =2((x=2)> + (Y —4)* )’

X* = 2X+1+Y° =2y +1+X> —8X+16+y> =2y +1=2%x" —8X+8+2y> —16y +32
—2X+19=—-16y +40

—2X+16y-21=0

2x—-16y+21=0
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TG T2 SA sé scrie ecuatia dreptei d; ce contine punetul P(—1.1) si este
paraleld cu dreapta dy : 2r + ay — 9 = 0, a € R, stiind cd punctul (4, —1)
apartine dreptei d; .

d,:2x+ay-9=0 d, :2x-y+c=0

d,:8-a-9=0 Ped =-2-1+c=0=>c=3

d,:a=-1 d, :2x-y+3=0
d,:y=2x+3
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TG 73  Se considerd punctele A(1,—-3), B(—1,1),C(a,2),D(3,—-1), a € R.
Stiind ca dreptele AD si C'D sunt paralele, si se calculeze distanta de la C la
centrul de greutate al triunghiului ABD.

AB||CD:>%:—2:>—3:—6+2a:>

:>2a:3:>a=%

1-1+3 1-1-3
; = G(1;-1
3 3 ) (L,-1)

CG :\/(%—1)2 +(2+1)° :\/i+9 :\/—;7 ‘

G(
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TG 74 * Se considera punctele O(0,0), A(3a,0), B(3a,b), C(0,b), P(a,b),
)(2a,b), a,b > 0. Dreptele OP si AQ se intersecteaza in K. Sa se determine
relatia dintre a si b pentru care triunghiul BRC este echilateral.

-

b
OP:y=—xX
R:< ba :>R(3—a;£
AQ:y=-—(x~3a) 2 2

~

3a.,
2)

, 9a® b’ 2 2
:>9a :T+7:>b :27a :>b:3a.\/§ ‘

BC=BR= \/(3a—0)2 +(b-D)? :\/(3a— +(b—%)2 = 9a’ :(3761)2 +(—g)2 =
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TG 75 Dreapta d : 2z + y — 2 = 0 intersecteaza axele de coordonate in

punctele A gi B. Sa se determine coordonatele punctului C astfel ca punctul
(3,2) si fie centrul de greutate al triunghiului ABC.
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Se dau dreptele AB: x+y+1=10, AC : 2z —y—2 = 0 si respectiv

TG 76
MN : —x + 2y + 2 = (. Sa se calculeze aria triunghiului ABC dacad M este
mijlocul lui (AB) gi N este mijlocul lui (AC).

2 2 AC:2x-y-2=0 1 4
= A7)
AB:x+y+1=0 33

AC:2x-y-2=0
: y = N(=,—-=) A:
MN :—x+2y+2=0 3°3

AB:x+y+1=0
M : = M (0;-1)
MN :—X+2y+2=0

1
a+§ __3+C
" 1.2 3 2
B(a;b) = 2 ,=B3-% Cad= 2 =cao
b - -—+d
1=_3 2_3
2 3 2
LA
3
4 2 4 1| 4, 2
SABC:l__ - 1=l—2+0——+—— — ===
21 3 3 21 9 3 3 9] 2| 3| 3
1 0 1
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TG 77  Prin proiectia punctului P(3,1) pe dreapta {fl ' 2x— 3y + 6 =0 se
duce o dreapté dy ce face cu axa (Oz un unghi de 45°. Sa se calculeze distanta
de la P la ds.

d, :2x-3y-6=0= ﬁd1 (2,-3) = Np (3;2)
PQ:3x+2y+c=0
9+2+c=0=c=-11

PQ:3x+2y—-11=0

2X -3y +6=0 21 40 40 21 19
— d,:y——=1945°(x—-—)=>d, : Xx—-y+—=0
{3x+2y -0 24373 T T e R AT
19

‘ 19

_2+13_ 45 45\2

JEsEn? N2 132 26

d(P;dz) =
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TG 78 * Se considerd triunghinl ABC cu A(2,4), B(1,1), C(4,2) si punctele
_ ¢ =TT . < 9 AQ _ 3. Sa se afle coordonatele
P e (AB), Q € (AC) astfe] ca PE - Q.F — 3. Sa se afle coordonat

punctului de intersectie al dreptelor BC si PQ).

AP(a—2:b—4
P(a;b) = @-2 )

PB(1—a:l —b)

L o (a-2=2(-a) |a=2
AP=2PB= = 3=
b—4=2(1-b) 5

2
]
-_

u}

/ 2 4 a\ 8 10 = P(g;z)

S (7
o . AQc-2d-4)_ [c-2=3¢4-¢) |75 75
AQ:3QC3 (?(Cad):> Q—>C(4_C’2_d):>{d_4:3(2_d):> dzéjQ(zaz)
2

PQ:3x-13y+22=0 X=10 ‘
—
BC:x-3y+2=0 y=4
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TG 79 * Se considera punctele F,(n,2"—1),n € M. Si se determine n pentru
care aria triunghiului P, P, 1 P, 42 este egala cu 8.

SI:)nl:)n+1pn+2 = 8

n 2" -1 1
l- n+1 2" -1 1|=8
2 n+2
n+2 27°-1 1
n 2" 1
n+1 2" 1[=16
n+2 2" 1
n I 1
2"n+1 2 1|=16
n+2 4 1
2" 2n+4n+4+n+2-2n—-4-4n-n-1=16
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TG 80 Se considerd punctele A(1,—2) si B(1,3). Sa se determine valoarea
parametrului real @ pentru care punctul P(2, a) apartine bisectoarei unghiului

AOB.

OA(;-2) OB(1;3)

OP(2;2) OP(2;a)

cos AOP = 2~ 28 2 cosBOP = 12+3a

Jia i o Aara

1.2-2a  1-2+3a

Ji+4-4Jd4+a® J1+9-44+a’

2-2a 2+3a

Js Vo
242 —242a=2+3a
a(3+2+42)=242-2

azzﬁ—zz(zﬁ—z).(s—zﬁ):6ﬁ_6_8+4ﬁ:10ﬁ_14 ‘
3+242 9-8
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TG 81  Prin simetricul punctului A(1,2) fata de punctul B(3,4), notat cu
(!, se duce o dreapté d ce intersecteazd axa Oz In punctul P. Si se afle panta
dreptei d astfel incat aria triunghiului APC si fie egald cu 4.

3_a+1
2
3 b+2:>C(5,6)
4=—
\ 2
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TG 82 * Fie punctele O(0,0), A(4,1) g1 B(1,3) si d o dreapta ce trece prin
origine de pantd m. Sa se determine panta m stiind ca pentru orice punct P
de pe dreapta d are loc relatia: PA* — PB* = 0A* - OB?,

P(l, m) (pentru orice punct P de pe dreapta d)
PA’=(1-4)>+(m-1)> =9+ (m—1)?

PB* =(m-3)°
OA* =10
OB* =17

PA2 — PB? = OA? — OB>
9+m? -2m+1-m*+6m-9=7
4m =6

., @
m==
2
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TG 83  Prin punctul A de intersectie al dreptelor dy : x4y — 2 =0 si

dy 1 22—y —4 = 0 se duce o dreapta d paralela cu prima bisectoare. Fie P un
punct oarecare al dreptei d, diferit de A. Sa se arate ci raportul distantelor de
la P la d,, respectiv la d; este constant gi sa se determine valoarea lui.

d :Xx+y-2=0
= A(2;0)

d,:2x-y-4=0
m, =1 paralela cu prima bisectoare
d:y=x-2
P(a;a—2)

a+a-2-2| |2a-4
dPd) _ Ve+2 2 2 5 g5
d(P,d,) [2a—a+2-4 |a-2| 2 1

Va+1 V5
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TG 84  5i se determine coordonatele punctului P, situat pe dreapta deter-
minatd de punctele A(a,0), B(0,b), a,b € R*, aflat cel mai aproape de originea

O(0,0) a sistemului de axe de coordonate.

d: 2+ _1—0=bx+ay—-ab=0
a b

\_/)AB (—a;b) = Fl)op(—a;b) = OP:—-ax+by+c=0

OeOP=c=0
OP:—-ax+by=0
—ax+by=0 —abx+b*y =0
: = =
bx+ay—ab=0 |abx+a’y—a’b=0
2
b
a’+b=ah=y=—o"
y( ) y 22 b’
ax—by:ax—ﬁjx—a—bz
a’+b’ a’+b?

ab? a’b

P ;
(a2+b2 a2+b2) ‘
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TG 85 Simetrica dreptei d : y = 2—a fatd de punctul A(2, —3) intersecteaza
axele de coordonate in punctele P si (). Si se calculeze aria triunghinlui POG).

y=-X+2=>my, =-1
Mg =1
(BC:y+3=x-2 =X-5
C:q y = y DC(Z;_E)
d:y=-—x+2 y=—-X+2 27 2
—+a .
2=2 4="1a L9
B:< % = 1 23 = B(—=;——>)
——+Db —6=——+Db 2 2
_3-_2 \ 2
2

PQ:y+%:—(x—%):>2y+9:—2x+1:>x+y+4:0

P(0;—4)
Q(—4:0)

4.4
SPOQ:—:8 ‘
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TG 86  Se considera punctele A(1,0) gi C'(3,1). Daca (AC) este o diagonala
a pitratului ABCD, sl se afle coordonatele varfurilor B si D.

1
E(2)

Vac(2Z;1))=> nac(2;) = BD:2x+y+c=0

EeBD:>2-2+%+c:0:>c:_%

BD:2x+y—%=0

R=AE=\/(2—I)2+(%—0)2 :\/gzg

s 1 5
(X=2)" +(y-=) ==
2 4:>(x—2)2+(—2x+%—%)2=é

9
= —2X+—
g 2

KX —S'y = = B(—;——)
1 — A1 — 7 A PN
(x—2)2+(—2x+4)2=%:x2—4x+4=i:>< 2 % 22 ‘
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TG 87 Se consideri dreptele concurente dy : x4-2y—9=0,dz : x-2y4+3 =10
sidi:2r+ay—3=0,a € R O dreptd d ce trece prin punctul O(0,0)
intersecteaza dreptele d,,ds, ds respectiv in punctele distincte A, B, C. Sa se
afle panta dreptei d astfel ca (AB) = (BC).

d, :x+2y-9=0 ; ; punctul comun este (3;3) = a=-1
d,:x-2y+3=0 g Oed=y=mx
d :X+2y—-9=0 d,: x-2y+3=0
Azl y = A B:i "’ g =B
y = mXx I+2m 1+2m y = mXx 2m—-1 2m-1
d,:2x-y-3=0
C:{ : y = C( 3 : 3m )
y = mx 2-m 2-m
AB = AC dupa simplificare:
144 225
2m-1° (2-m)’
12 15 12 _ 15
2m-1 2-m 2m-1 2-m
39 9

m. =
) Y18

13 1
m =— m, =——

14 2
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TG 88 Se dau punctele A(0, 1), B(1,1) si C(4, 3). Fie y = mrx + n ecuatia
mmaltimii triunghinlni ABC dusa din A si s = m + n. Atunci:

m _3-1_2
4-1 3
3
m=——
2
3
y=——X+n=n=1
2
1
S=m+n=——
2
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TG 89 Se dau punctele A(2,3), B(—1,2) 51 C(3,6). Fie y = mx +n ecuatia
medianei dusa din A in triunghiul ABC. Sa se calculeze s =m + n.

3—1 6+2
D(——;——
( 7 )
D(L4)
X y 1
2 3 [[=0=>3x+8+y-3-2y—-4x=0
boal —-X=-y+5=0
y=—-X+5
m=-1 n=35
Ss=m+n=4
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TG 90 Fie A(1,2), B(2,4) si fie (/(4,5) centrul de greutate al triunghiului
ABC. Ecuatia dreptei care trece prin A gi este paraleld cu mediana dusa din

varful €' al triunghiului ABC este:

I+2+X
g 1t2+X% )
ey o
5_2+4+yc Yo =9
\ 3
m _9-5_4
“9-4 5

4
d:y-2=—(x-1
y 5( )

d:—4x+5y-6=0

a
a
v
=]
=]
4
3
! z
/
aédt
8]
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TG 91 Se dau punctele A(2, 3) si B(1,2). Fie C(a, b) un punct de pe dreapta
2z +y— 2 = 0 astfel incat triunghiul ABC este isoscel cu baza AB gid = b—a.
Atunci:

2a+b-2=0 2a+b-2=0
:{\/(a—zf +(b-3)> = /(a=1)> +(b-2)
b=2-2a
a’—4a+4+b’-6a+9=a*>-2a+1+b’>-4b+4
b=2-2a {b:2—2a

— = a+2-2a=4
—2a-2b+8=0 a+b=4
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TG 92  Se dau punctele A(4,0) si B(0,2). Fie M, N proiectiile punctului
P, mijlocul segmentului (AB), pe Oz, respectiv Oy. Dacia @ este punctul de
intersectie al perpendicularei in B pe dreapta AB cu dreapta M P si R punctul
de mtersectie al perpendicularel in A pe AE cu dreapta NP, si se caleuleze
aria patrulaterului ABQR.

0-2 1
=, ="y  QZa) RO
mAR=2 mBQ=2
AR:y—-0=2(x—4) BQ:y—-2=2(x-0)
2X—y—-8=0 2X-y+2=0
2b-1-8=0 4—-a+2=0
:%: R(%;l) a=6=Q(26)

5 BQ =+/(2-0)> +(6-2)
AR:\/(——4)2+(1—0)2 BQ =+/20 =24/5

5
AR = '\/ _\f AB =,/(2-0)* +(6-2)° =245

2f+—
25
Smer =7 > — 2 2\F—i 2\/7—— ‘
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TG 93 Sedandrepteled, :2xr+y—2=0,dz: 2 — 2y + 3 = 0 i punctul
M(2,1). Fie punctul P(a,b) pe dreapta d; astfel incat mijlocul segmentului

. : h ,
(MP) sa se afle pe dreapta da 81 s = —. Atunci:
a

P(a;2 —2a)

Mijlocul segmentului MP este (2;”"1;3_226l

2+a_23—2a+320
2 2
2+a-6+4a+6=0
1 ! S5a=-2
d2 2
a=—

)
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TG 94 Se dau dreptele AB : v+ 2y —4 =0, AC : 2z —y+ 2 = 0 si
BC : —z — 3y + 2 = 0. Ecuatia dreptei ce trece prin mijlocul segmentului
(BC) gi este paraleld cu indltimea dusi din varful A este:

X+2y—-4=0

A :{ = A(0;2)
2X—-y+2=0

X+2y—-4=0

B: { = B(8;-2)
—-X=3y+2=0

2X—y+2=0
C: y Lt
—X-3y+2=0 77

8‘3 ‘2_3 26 4
M ; = M(—;——
(2 5 ) (7 7)
4 26
8+7 d:21x—7y—82=0
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TG 95 * Se considerd paralelogramul ABCD cu A(2,1), B(4,2) si C(6,1).
Daca d : y = mx + n este ecuatia perpendicularei pe AB dusa prin varful D
al paralelogramului g1 s = m + n, atunci:

; | | | | | | (mﬂ) = E(4])
1, B
: | | | : | Mg = 221 1 =>m=-2
~. 4-2 2
G TN y=-2X+Nn=0=-8+n=n=8
S i B, VS S$=m+n=6
> E kR
A .E c
e ™ s .
. .D
1 2 3 4] 5]
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TG 96 * Sa se afle coordonatele punctelor situate pe dreapta d; : 2z—y+1 =
0 aflate la distanta d = 1 de punctul A(1,2).

5]
M@2a+1)  Ja-12+Qa+1-2)’ =1
MA:1 2 2
a‘—-2a+1+4a° —-4a+1=1
5a’—-6a+1=0
A=36-20=16
. _6%4
20
a, =1= M, (13)
1 1 7
a=—=M,(—;—
2 =3 2(5 5)
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TG 97 * Fie triunghiul ABC cu varfurile A(1,-1), B(3,2) si C(-1,3). 5a
se determine coordonatele ortocentrului H al triunghiului ABC.

m _2+1 3 m _3-2 -1
S T ) ¢ _1-3 4
d: e:
y—3=—%(x+l) y+1=4(x-1)
3 4Xx-y-5=0
3X-9=-2x-2
\ 2X+3y—-7=0
-3 2 -1 o 1 2 3 \
2X+3y-7=0 2X+3y-7=0
: y = y :>14x:22:>x:E
4x-y-5=0 12Xx-3y—-15=0
H(L o)
Y
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TG 98 * Fie in planul 2Oy triunghiul avand laturile de ecuatii z —y +1 =0,
22+y—4 = 0si z+2y+7 = 0. Si se determine coordonatele centrului cerculul
circumscris triunghiului ABC.

X_y+1:0 X—y+1:O
2Xx+y—-4=0 X+2y+7=0
X+2y+7=0
: = C(5;-6)
2X+y—-4=0
2 1
m —ﬂ__l:m ) mAczng:_zjmezg
543 2 d —1
d:y+4=2(x-1) e:y+2=§(x_$
d:-2Xx+y+6=0 o x42y+7—0
' = g :>—3y—8=0:>y=_§ X:é
—X+2y+7=0 2X—4y-14=0 3 3

5 8
K(=;——
) @
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TG 99 Fie punctele O(0,0), A(1,2) g1 dreapta d : 22 —y + 5 = U'. Hr—i se
determine perimetrul triunghiului OAB, unde B este simetricul lui A fata de
dreapta d.

My =2= M, :—%: AB:y—2:—%(x—1)
y=2X+5

1 1
=2—-—(x-1
y 5 (x=D

M : :32x+5=2—lx+—
2 2

4x+10=4-x+1
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TG 100 * Se considera punctele A(1,0), B(0,3). Sa se afle punctul M situat
pe prima bisectoare a axelor de coordonate, astfel ca MA L MB.

g m _a—3_a—3
M a-0 a
5 a
My, =——
AM a1
¥ mAM’mBM:_1
B i.a;:_l
3 a-1 a
M a—-3=-a+l
2 2a=4
a=>2
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TG 101 * Se considera punctele A(1,4), B(3,2) si mediatoarea d a segmen-
tului (AB). Care dintre urmatoarele puncte apartin lui d ?




_onometrie Si geometrie Bi6inar1956@yanoo.com

TG 102 * Se considera punctele A(2,0), B(0,6) si fie C' al patrulea varf al
dreptunghiului OACB (unde O este originea axelor). Fie M (zo, %) cu zp # 0
astfel incat AM L BM, M # C. Fie moy panta dreptei C M, moy panta
dreptei OM, iar p = mcar - moar. Sa se afle p.

Xo X, —2
YO_6 Z_ﬁ
Xo_2 Yo

_y0_6.yo __Xo .yo -1
Xo_2 Xo Yo Xo
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TG 103 * Fiedreaptad: (a—1)z+ay+a=0,0<a < lsifie {A} =dNOx,

| 11
B :dﬂ().D—:’ I:i'_’—"*—‘ at 1
{ t Y 1Ca OA + OB 2, atunci
i 2
(Ab=d NOXx= A(——:0)=>0A= |+ =12
! I—a (1-a l1-a
{B} =d Oy = B(0;-1) = 0B =1
! L g
a
l-a_,
a
l-a=a
2a=1
S
a=—
: 2
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TG 104 * Distanta de la punctul B, simetricul punctului A(—1,2) fati de
0O(0,0), originea axelor de coordonate, la dreapta d; :  — 2y + 5 = 0 este:

14475
dBid,) < AT 10 1045, e

: CJi2i22 55

a1
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TG 105 * Si se calculeze distanta dintre dreptele d; : 3z —4y —1 = 0 i
dy : 6z — 8y —3=0.

dreptele sunt paralele
A(-1;-1) ed,

4 d(Ad )_|—6+8—3|_ 1 ‘
T Jereg? 10
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TG 106 * Fie punctele A(3,3) si B(7,—3) si dreapta d : 4z —2y+3 =0. Sa
se determine coordonatele punctului C' de pe dreapta d care este echidistant
fata de punctele A si B

4a+3 d 1

)

C(a;
AC = AB

\/(a—3)2 (4a+3_3) \/(a I+ 4a2+3+3)2
4a+9

— )2=a2—14a+49+( )

a2—6a+9+(

16a® —24a+9 16a’+72a+381
4

8a—40+

8a—40+#:0

8a—40-24a—18=0
—16a =58
L__58__ 29
16 8 29 23

(__ —
29 ~29+6
jar3 YO m, 3 ) 23

2 2 2 2 4
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TG 107  Fie punctele O(0,0), A(3,1), si B(4,6). Sa se determine coordo-
natele punctului C' pentru care patrulaterul OABC este paralelogram si sa se
afle aria S a paralelogramului.
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TG 108 Fied,:z+2y—1=0sidy: 2z — y— 2= 0 ecuatiile inal{imilor
din B si C ale triunghiului ABC' cu A(2,1). Sa se scrie ecuatia inaltimii din

A.
d,:Xx+2y-1=0
H: = H(1;0)
d,:2x-y-2=0
H este ortocentrul triunghiului
X y 1
AH: |1 0 1|=0
s 2 11
1+2y—-x-y=0
3 2 1 X—y—1=0
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TG 109 * Sa se determine unghiul obtuz dintre diagonalele AC' gi BD ale
unui paralelogram daca se dau trei varfuri ale sale A(2,1), B(3,—1),C(4,3).

EC(4-33-2) = (I:])

EB(3—3:—1—2) = (0:=3)

1-4-1-3 3 42
JE2 P (3 V23 2
a =135°

cosa =
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. it t T + . ] :
TG 110 * Se dau vectorii OA = — § 2‘;}, U_E} =33 -27,0C = T—-"j ?
Sii se determine vectorul OH, unde H este piciorul inaltimii din A pe BC,

¥ | | | | x y 1
| BC:|3 -2 1[=0=x-2y-7=0

1 ERESEREEEN 1 -3 1
\ H e BC = H(2a+1;a)

-1 I\ 1 2 3 4
-q mBC:lijHz 2:>a—_2:_
2 2a+7+1
-+ a—-2=-4a-16

i S5a=-14

3 H 14

C - —

-~ 5

2a+7=——§+7=%

H M Lo T7114
5 5 5 5



